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Introdujimos los siguientes axiomas del Cálculo de Predicados:

A1 (Rango True). 〈∀x : : f.x〉 ≡ 〈∀x : True : f.x〉.

A2 (Regla del término). 〈∀x : : f.x〉 ∧ 〈∀x : : g.x〉 ≡ 〈∀x : : f.x ∧ g.x〉.

A3 (Intercambio entre rango y término). 〈∀x : r.x : f.x〉 ≡ 〈∀x : : r.x⇒ f.x〉.

A4 (Rango unitario de ∀). 〈∀x : x = X : f.x〉 ≡ f.X, si ∀X y ∃X no ocurren en f.x.

Con ellos (y los axiomas y teoremas del Cálculo proposicional) ya estaŕıamos en con-
diciones de probar nuestro primer teorema:

T1 (Partición de rango). 〈∀x : r.x : f.x〉 ∧ 〈∀x : s.x : f.x〉 ≡ 〈∀x : r.x ∨ s.x : f.x〉

Para hacerlo, debemos llenar las partes incompletas. Recordemos que en este punto
podemos usar todos los teoremas del Cálculo Proposicional cuyo nombre recordemos o
demostremos por aparte.

〈∀x : r.x : f.x〉 ∧ 〈∀x : s.x : f.x〉
≡ { Intercambio entre rango y término 2 veces }

. . . . . . . . . . .

≡ { }〈
∀x : : (r.x⇒ f.x) ∧ (s.x⇒ f.x)

〉
≡ { Caracterización de ⇒ dos veces }〈

∀x : : (¬r.x ∨ f.x) ∧ (¬s.x ∨ f.x)
〉

≡ { }
〈∀x : : (¬r.x ∧ ¬s.x) ∨ f.x〉

≡ { }〈
∀x : : ¬(r.x ∨ s.x) ∨ f.x

〉
≡ { Caracterización de ⇒ }

. . . . . . . . . . .

≡ { }
〈∀x : r.x ∨ s.x : f.x〉

Ejericicio. Llenar las partes incompletas.〈
∀x : 0 ≤ x < 2 : x < 5

〉
≡ { Aritmética }

. . . . . . . . . . .

≡ { Partición de Rango }
〈∀x : x = 0 : x < 5〉 ∧ 〈∀x : x = 1 : x < 5〉

≡ { . . . . . . . . . . . 2 veces }
0 < 5 ∧ 1 < 5

≡ { Aritmética }
True
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